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摘要 : 目的 


函数 FCBD 的 均 方差 定理 。 结 论 
关键 
中 图 分 类 号 : 0156 4 


对 任意 正 整 数 闻 闭 名 的 RE Smarandache 条 
数 ( 芳 筷 定 义 为 最 小 的 正 整数 巴 使 得 n| ml 即 
SnD 一 了 区 了 mE Nanlml) 从 SD 的 定义 容 
易 推 出 , 如 果 5 及 详 … 站 表示 9 标 准 分 解 式 ， 
那么 So = 8 六 息 )) 由 此 也 不 难 计算 出 
SG) 王 1 S2)= 王 3 S3)= 王 3 S4) 王 4 S5) 一 
5 S6) 王 3 SI7)=7 S8) 王 4 SX9) 王 6 芳 10) 
一 9 SG 一 11 六 12) 王 4 13)=13 立 1)= 
7 尽 1$) 一 3 冻 16) 一 6 …. 关 于 S 了 的 算术 性 
质 , 许多 学 者 也 进行 了 研究 , 获得 了 不 少 有 趣 的 结 
果 . 例如 Wang Yongxing 研 究 了 SS 了 3 的 均值 性 
质  , 并 证 明了 渐 近 公式 : 

2 多 叉 

如 所 驴 一 瑟瑟 寺 (让 

A Fiogg 用 解析 方法 ”证 明了 更 一 般 的 结论 ， 
亦 即 对 任意 给 定 的 正 整 数 牙 上 有 渐 近 公式 


2 Sem 一 区 。 六 总 | 
ES FE jn 入 Li 
LuYam in8 开 完了 一 类 包含 六 m 方程 的 可 解 
性 “ ,证 明了 该 方程 有 无 穷 多 组 正 整 数 解 , 即 证 明 
了 对 任意 正 整 数 了 臣 2 方程 
S 巧 十 了 巧 十 十 me) 王 六 双 ) 十 六 m ) 十 … 
十 尽 Imn) 
有 无 穷 多 组 正 整 数 解 ( 蕊 ， 马 …， mt) 
Jozsef Sammdo 放 一 步 证 明 ” 对 任意 正 整数 瓯 


收 稿 日 期 ， 2006-11-11 
基金 项 目 : 国家 自然 科学 基金 资助 项 目 (10671155) 


710072 2 榆林 学 院 数学 系 , 陕西 榆林 


719000) 


研究 著名 的 下 Snarandache 淘 数 尺 D 以 及 II 的 了 欧 补 函数 & (CD 的 复合 函数 的 值 分 
布 问题 。 方 法 “利用 初等 方法 及 解析 方法 。 结 果 
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给 出 了 复合 画 数 S&( 蔬 壮 芍 最 大 素 因 子 


2 存在 无 穷 多 组 正 整 数 ( 马 了 印 …， ms) 满足 不 等 
式 

S 信 到 十 了 印 十 … 十 mo 二 SB ) 十 Sm ) 十 … 
十 SCme); 
同时 , 又 存在 无 穷 多 组 正 整 数 ( 世 , m, …， 了 区) 满足 
不 等 式 

六 到 十 了 印 十 … 十 mw< SI ) 十 Sm ) 十 … 
十 SCme)。 

此 外 , 徐 哲 峰 获 得 了 有 关 Sm 的 一 个 深刻 结 
果 …“, 即 证 明了 渐 近 公式 


3 演 
25( 一 ) 逐 本 
站 
E 3 了 和 X 也 其" 


其 中 PC 表示 芍 最 大 素 因 子 ,5( 9 表示 Rianann 
Ze 也 丙 数 。 

本 文 作为 文献 [6] 的 注释 , 获得 了 一 个 类 似 的 
结果 .为 叙述 方便 , 先 引 和 了 钦 补 的 定义 : 设 芝 2 为 
任意 给 定 的 整数 , 则 欧 了 殉 补 数 #( 世 定义 为 最 小 
的 正 整数 了 驰 使 得 乘积 G 功 完 全 了 欧 方 寡 . 有 关 这 
一 本 数 的 研究 工作 也 不 少 一 " , 本 文 借助 于 文献 [6] 
的 思想 主要 研究 了 复合 本 数 闵 k4(m ) 的 值 分 布 问 
题 , 证 明了 下 面 的 定理 。 

定理 1 设 荫 ?是 一 个 给 定 的 整数 .那么 对 任 
意 实 数 众 3 有 渐 近 公式 

2 CSa(9) 一 (DPC9 六 
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3 
汪汪 骂 过 
3 Inx 地 : 的 
其 中 5(9 表 示 Rianann Zeta 函 数 。 


定理 2 ”对 任意 实数 姿 3 有 
1《SMCaKC ID) 一 CE 仿 P(97 二 


二 ( 司 :( 习 


其 中 国 数 SM( 世 定义 为 SMCGL) =1 当 安 ]1 且 
一 孕 下.… 了 为 0 的 标准 分 解 式 时 定义 SM(CD) 一 


为 了 完成 定理 的 证 明 , 需要 下 面 几 个 引 理 。 
引 理 1 设 芭 ?是 一 个 给 定 的 整数 .那么 对 任 
分 大 的 正 整 数 P 有 
(D 如 果 PCD >VDP 那么 
SM(Ca(mD) 一 (K-T1)PC 

(过 如 果 na mp PCD, 且 站 一 ?一 PCD< 
V 了 那么 

SCa(D) 一 SMCa(CD)=(k1D)PCm 

(ij 边 如 果 n= mE( 锯 且 下 一 PCD 二 VB 那 
么 当 人 2 时 ,有 

SCa(D) 一 SMCa(CD) 一 (kk 一 2)PCm 
当 k 王 2 时 ， 

SCa(nD ) = SMCaCD) 挟 二， 

证 明 只 证 明 对 闵 #(3Z) 的 结论 . 类似 
的 , 可 以 推出 所 有 结果 适用 于 SM(#(D) 现在 证 
明 (六 设 "一 对 用 … 了 表示 芍 标 准 分 解 式 , 由 于 
PC 二 VB 所 以 FD = Bra= 1 上 因此 ， 
SCaCPOD)) 一 SP CD) 一 (k 一 1D)PCm 而 
Sa 有 SHE 六 CETDR COkDDPCm， 
过 12 ……，x 所 以 Sa(D) 一 (ET1)P(Co. 即 证 
明了 引 理 1 的 (》 式 。 

现在 证 明 引 理 1 的 (过 式 .事实 上 , 由 于 Z 的 任 
意 素 因 子 _ 陡 满 足 P< 二 .而 当 nn- 荡 … 玉 为 
的 标准 分 解 式 时 , 显然 &(Cm 一 名 库 … 请 足 8B 生 
k 一 1 和 123 …， 十 是 ,由 下 一 了 一 FOD< Ja 
立刻 推出 尺 #( 也 ) = (1)PCm。 即 为 引 理 1 的 
(也 式 。 

当 n= mE(g 旦 芷 一 PCmD< /和 由 于 这 


本 羡 
已 光 


并 4&( 蕊 ) 王 


时 m< PCn 所 以 当 人 2 时 ， SaCECD)) 一 
SP Cn) 一 (k-2)P(m 从 而 Sa(CD) 一 (E- 
2) P(D。 

当 = 半 , 显然 %&(CE(Cn )= 1 2 的 其 他 素 因 
子 不 大 于 世故 Sa(D) 二 SP COm)) 雯 过 . 
于 是 , 完成 了 引 理 1 的 证 明 。 

引 理 2 设 傅 2 为 给 定 的 整数 .那么 对 任意 实 
数 获 3 有 估计 式 
六 (SCa(a) 一 (kr DPC < 扩 且 下 


本 X 


En< 路 
及 
泡 (CSM(Ca(a) 一 (ET1)PCDD) 娘 有 -Ts 
FnD< 起 
证 明 设 ?= 早 昌 … 开 为 0 的 标准 分 解 
式 . 4(D 一 外包 … 记 则 Sa(m) = 


me SN 全 BP 一 maXBiB)》 于 是 有 Sa( 马 ) 
委 有 8 发 如 注 意 当 了 (七 在 欧 标 准 分 解 式 中 的 方 
祖 为 1 时 ,B 一 k 一 1 此 时 有 SCs%( 了 Z) 一 (k 一 
1)PCo =0 所 以 有 

>， (SCa(D) 一 (ET1D)PCOB) 祥 


耻 - 共 


KK D 和 


民 Bn) < 执 


入 


呈 - AM 可 


及 D 反 


> ， RP 福 > B2 7 R<< 了 R 卸 


DB 二 入 
1 忆 过 发 届 
R< 克 


同 理 可 推出 另 一 个 估计 式 . 于 是 完成 了 引 理 2 的 证 
明 . 
引 理 3 设 功 素 数 ,mm 为 正 整数 , 则 有 估计 式 
和 


吃 E 司 3 吕 〈 nx Inm) 
党 


营 (地 局 和 


证 明 参阅 文献 [6 中 引 理 3 的 证 明 。 


也 (CD | 


2 定理 的 证 明 


然 , 只 需要 证 明定 理 1 类 似 可 推出 定理 2 由 
引 理 人 P( 马 之 /了 村 SCa( 蕊 ) 一 SMCaCD) 
一 (上 k 一 1)PCn) 因此, 结合 引 理 1 及 引 理 2 有 
六 (及 二 (本 ) (ER 一 
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1 (SCa(CD) 一 (K-T1)P(C7 十 2 时 , 有 
Pom> 之 (Sa(D) 一 (ET)PCD) 一 
2 BE 入 
en 人 
PCD<vm B 十 O(C 玉 ) 一 
2 (Sa( 轨 ) 一 (EDDP() 一 一 2 
Pop<mn 时 
人 2 习 由 去 | 芝 
Po 二 中 的 计生 上 
(Sa (D ) 一 (k-1)PCoD7 一 了 3 
包 0 | 汪 
咕 < Rom 3 err t 过 cy/ 本 号 寺 王 提 
(Sa(D ) 一 (k 一 1)PCDy7 十 
人 R pm -过 本 


〈1) 


广 


意 , 当 请 足 站 二 PC 去 村, 可 分 为 以 


下 3 人 
(an 一 mm 下 (m 且 m< PFC 让 
CE 
PCny 
(9 n= m。 PCmD 且 PCm) < 丰 . 


对 于 情形 (bb 和 (9 中 的 ?显然 这 些 0 满足 
SCa&(D) 一 (k-1)PCn 于 是 这 种 斑 式 (1) 中 
产生 的 和 式 为 0 而 对 于 情形 ( 3 中 的 ? 当 了 2 时 
有 SCa(omD) = (k-2) PCn, 于 是 由 式 (17 有 

浊 (Sa(D) 一 (k1D)PCD7 一 


>， (SC 后) 一 (k1)D7 一 


号 
局 
从 
氏 
司 


>， 用 


Im2 一 PE 


《2) 


日 
民 
兴 


对 于 情形 〈a 中 的 呈 当 k 王 2 时 , 有 SCa(CD ) 云 
KPCm)< 及 。 世 此 时 仍然 有 
演 (Sa(nD) 一 PC 了 一 
呈 < KR 
2 
IPB X 
(mp 胜 一 让 JE 
2pPSCa( 廿 ) 十 B) 一 >， 是 十 


ff 习 coog+ 


ComB 广 十 (me 上 加 一 


ImBPB< 一 入 
(m 包 计 < RE 区 
本 居 交 汪汪 (3) 
mc 一 过 Im2- 一 B< 二 


结合 式 (2》 (3) 及 引 理 3 并 注意 站 4 < 二 了 知 当 k 


(4 ) 


4 下 


由 式 (4)》 立刻 得 到 渐 近 公式 


1 一 


全 -二 (人 司 便 


于 是 , 完成 了 定理 的 证 明 。 
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